Differentiaalrekening: antwoorden bij de opgaven

Opgave [
a. frx—6x'—7 afgeleide [/ :x—2-6x'=12x
b.  frx—4x*+x+5 afgeleide  f':x—2-4x'+1=8x+1
c. frx-oTx'-6x’+%x+4 afgeleide f'x:—28x°—12x+%
, - 1
d  fixoVx =x" afgeleide f':x—%x ”2:2—&
1 —1 . , o =1
e. Joxo— =x afgeleide f'-x——1x "=—
X
3 — -3 . ’ —4__9
f.  fix—o= =3x afgeleide [/ ':x——33x =—
X x
1 1 s 1 i
X —— =X ——'Xx
g. f x3 2%/; 2
. i ~4 =3, 1
afgeleide Jf'x:——3x —(=113)Vorx = t——= (moeilijke som)
xoexix
Opgave II

a. f:x—2x+5 ,vglvan raaklijn in het punt (1, 7)
1. [f'(x)=2 dusrcis?2

2. vglvande vormy =ax + b (altijd bij raaklijnen) en a =2 (r.c is immers 2)
3. vulin(l, 7): 7=2.14+b=> b=7-2=5
4. vgl van de raaklijn: y=2x +5

b. y=2x’—5x inhetpunt(1,-3)
1. yp'=6x’-5 dusrc.is6.1-5=1
2. raaklijn heeft vgl y=ax + bmeta=1
3. vulin(1,-3): -3=11+b—>b=-4

4. vglvanraaklijin: y=x-4

1
c. f(x):—z in het punt (1, 1)
X

, -2 )
1. f(x):_3 dus r.c. is ?:—2
X

2. vgliy=ax+bmeta=-2
3. vulin(1,1):1=-2.1+b —-b=3



4. vgl van raaklijn: y=-2x+3

d. y:\/? in het punt (1, 1)

y'=3/2x dusrc.is 3/2-V1=3/2

. vgl: y=ax+b met a=3/2

1
2
3. vulin(1,1): 1=3/2-1+b
4

— b==0

. vglvanraaklijn:  y=3/2x—1/2

Opgave 111

a.  f(x)=3-2x+5Vx
b. f(x)=x’-3Inx
c. f(x)=(x"-1)(2x*+5x)

d. g(x)=3Vx(3x?)

e. f(x)=(2x*+1)*
f.  g(x)=3In(x*+2x)
3x+2
g. h(x)= f
X —=2x
Opgave IV

a.  f(x)=x’-3x

5
"(x)=—2+
afgel. f ( ) 2\/}

a@d-,f%ﬂ=3ﬁ_%

afgel.  f'(x)=2x(2x*+5x)+(x*—1)(4x+5)

afgel. f'(x) = 3 3 +3x6x=22,5x\x

2Vx

afgel. f’(x):4(2x2+1)3_4x

3 6x+6
fgel. "(x)=——(2x+2) = ———
arge f (x2—|-2 x) (x2+2x)2

2
afgel. h’(x):3(x _2x)—2(3x+22)(2x_2) _

(x"—2x)
|3 6r-6x't2red 3 dxtd
(x2_2x)2 (x2_2x)2

1. afgeleide functie: f'(x)=3x"-3

2. Losop: f'(x)=0

3. f(1)=-2, f(-1)=2

=3x*—3=0
=3x’=3
=x’=1

=>x=1vx=-—1

tekenschema van de afgeleide functie: + 0 - 0 +

-1 1

functie f stijgt als x < -1, daalt als x tussen -1 en 1 en stijgt als x > 1



g(x)=
2 +3
¥ 4+3-(x—1)2x —x*+2x+3
. afgeleide functie: "(x)= =
g g'x)=T a5y (*+3)
g'(x)=0 =_—x’4+2x+3=0

=(—x—1)(x-3)=0
=>x=—1Vx=3
.g-DH)=-"%,gB3)=1/6
tekenschema: - 0 + 0 -

-1 3

. functie daalt voor x <-1 en voor x>3, daartussen stijgt de functie

tenslotte een schets van de grafiek:

1
0,8
0,6
0,4
0,2

0
-0,2 —
-0,4 =
-0,6

-0,8



